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VECTORES Y RECTAS
M2BP229 ‘ MAT 2BACC

GEOMETRIA
APLICACIONES DE LOS VECTORES:

VECTOR QUE UNE DOS PUNTOS:

A(Xg, ¥y 20)

= AB= (X =Xy, Y\~ Yor 2y — %)
B(xwylvzl)} X "X N T Yool T

MODULO DEL VECTOR (DISTANCIA DE DOS PUNTOS:

SO S LT B R T R

B(x,y,2)
A(x,, ¥,, + + +
PUNTO MEDIO DE UN SEGMENTO aB: 070 @l_ =(x° 5 N TH S le
Bx,,y,z) 2 2 2
;t=(ux,uy,uZ .
PRODUCTO ESCALAR DE DOS VECTORES: 3 s ul=u, 0, +u, O, +u, I,
v:(vx,v),v ) o
i j k
PRODUCTO VECTORTAL DE DOS VECTORES: ixi'=|la b ¢
a b ¢

VECTOR PERPENDICULAR A OTRO: d =(a,b,c)=0d =(-b,a,0)

RECTAS:

ECUACION DE LA RECTA EN FORMA VECTORIAL: (x,y,z) =(p,.p,.p.)+A(d,.d,.d.)

P(px’p.\”pz)
d(d’”d}"dz)
xX=p, +/]dx
PARAMETRICAS:  y=p, +Ad,
z=p, +Ad,
CONTINUA: 2P 2Py - 27D
d d d

X y

ECUACION DE LA RECTA EN FORMA IMPLICITA (INTERSECCION DE DOS PLANOS):

ax+by+cz+d =0
a'x+b'y+c'z+d =0
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PLANOS Y METRICA
M2BP230 ‘ MAT 2BACC

GEOMETRIA
PLANOS

ECUACION VECTORIAL DEL PLANO: (x,y,2) =(p,. p,» p. )+ A(u,ouyou, )+ f1(v,ov,.v. )

P( P Pys pz)es un punto del plano

u (ux,uy S, ), V(vx WV, ,vz) sonvectoresen el plano, no paralelos entre si

ECU ACTONES PARAMETRICAS DEL PLANO:

x=p +Av +
y=p,tAv, +u,
Zsz +/lv<"+/'[l/tl

u, v. x—p,

X X

ECUACION DEL PLANO EN FORMA IMPLECITA: |u, v, y-p,[=0

y

u, v, Sy

ECUACION GENERAL DEL PLANO: ax +by+cz+d =0

ECUACION NORMAL DEL PLANO:

n=(a,b,c) = nl

P=(p..p,.p.) ﬂ}:a(x—px)+b(y—py)+c(z—pz) =0

PRODUCTO ESCALAR DE DOS VECTORES: _vv'=(a,b,c)(a'b',c’) =a-a'+bb'+c:c'

ik
PRODUCTO VECTORIAL DE DOS VECTORES: vxv'=|la b ¢
a b' ¢
DISTANCIA DE UN PUNTO A UN PLANO:
MT=Ax+By+Cz+ D=0 Ax,+By, +Cz, +D
N d(lT,P)=| 0 : 02 02 |
P(xy, y4: 20) \/A +B*+C

ANGUL O ENTRE DOS RECTAS: (de las rectas conocemos sus directores d y E)

'y

ol

cosa =

[ou]
o

ANGUL O ENTRE RECTA Y PLANO: (de la recta conocemos su director d, y del plano su normal ﬁ)

Q.
5l

sena = también con el coseno, pero el dngulo seria: 90-dngulo

o_l‘

=
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POSICIONES RELATIVAS DE DOS RECTAS (DOS METODOS)

\ M2BP233 \

GEOMETRIA

MAT 2BACC

POSICIONES RELATIVAS DE DOS RECTAS MEDIANTE RANGOS:

d,(rl, rz,r3)es un director de r
d, (sl, Sy, s3) es un director de s

PP'(p',=p,»p's— P,»p's— ;) vector del punto Pde s, a P de s

h r I3
M'= s, S, 85
Pi=p PLmPy PLTDs
r(M") =1= COINCIDENTES
rM)=1=
r(M ") =2 = PARALELAS

r(M ) = 2= SE CORTAN

r(M)=2=
r(M') =3= SE CRUZAN

POSICTIONES RELATIVAS DE DOS RECTAS MEDIANTE PUNTOS Y VECTORES:

Si dj y cTS son Linealmente dependientes (proporcionales)

podrian ser paralelas o coincidentess

elijo un punto P der ylo sustituyo en s, si pertenece P a s,serian COINCIDENTES
sino pertenece, PARALELAS.

Si d. yd, NOson Linealmente dependientes (no son proporcionales)
podriancortarse enun punto o cruzarse.
elijo un punto P de r yun P'de s, que detetminan un vector PP’

construyoel determinante:

d

r

— sidet =0=rys SE CORTAN
| =
’ sidet #0=rys SE CRUZAN

PP
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POSICIONES RELATIVAS DE PLANOS, RECTA Y PLANO.
M2BP234 ‘ MAT 2BACC

GEOMETRIA
POSICIONES RELATIVAS DE DOS PLANOS MEDIANTE RANGOS:

Los planos expresados mediante su ecuacion en forma general:

7T=Ax+By+Cz+D =0 } n,=(A,B,C)

T=Ax+B'y+C'z+D'=0|,_=(A',B',C"
M =(A B Cj r(M')=1=> COINCIDENTES
A" B C' rM)=1=
{ r(M ) =2 = PARALELOS
M'=(j lf' cC II;J r(M)=2={r(M")=2= SECORTAN EN UNARECTA

POSICIONES RELATIVAS DE TRES PLANOS:

NT=Ax+By+Cz+D =0
M=A'x+B'y+C'z+D'=0
ﬂ"EA“x+B”y+C"Z+D”:O

A B C A B C D
M=|A B C|:M'=|A B C D
All Bll Cll All Bll C" D"

[5i R(M') =R(M ")=3;SECORTAN EN UN PUNTO
[5i RIM)=R(M ") =n<3;

analizarlo teniendo en cuenta la compatibilidad del sistema.
Si R(M') # R(M "); Sistema incompatible

Determinan una superficie prismatica (se cortan dos a dos), paralelos...

POSICIONES RELATIVAS DE RECTA Y PLANO:

De la ecuacién del plano, obtenemos un vector normal a él: n:
De la ecuacién de la recta, obtenemos su director: z
[Si n,, es perpendiculara d, : es decir = n, [d, =0

[El plano y la recta son paralelos

Se busca un punto P de larecta 'y se comprueba que P77
[La recta estd contenida en el plano

Se busca un punto P de larectay se comprueba que P77
[Si Z, no es perpendicular a cTr : es decir = n: BTr z0
[El plano y la recta se cortan en un punto:
Para calcularlo, se resuelve el sistema plano-recta.
El dngulo que determinan plano y recta:
d A también con el coseno, pero
senql === = B .
|d||n| el dngulo serfa (90-a)
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